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Лекция № 4



Несобственные интегралы.

•  



Несобственные интегралы.

Вводя понятие определенного 
интеграла, мы предполагали, что отрезок 
интегрирования конечен, а 
подынтегральная функция ограничена на 
этом отрезке. Рассмотрим случаи, когда 
хотя бы одно из этих условий не 
выполняется. 



Несобственные интегралы.

•  



Несобственные интегралы.
•  



Пример
Вычислить несобственный интеграл или 
установить его расходимость 

 

Решение. По определению имеем

Ответ: интеграл сходится.



Пример
•  



Пример
•  



Признаки сходимости несобственных 
интегралов первого рода.

•  



Признаки сходимости несобственных 
интегралов первого рода.

•  



2) Несобственные интегралы II - ого рода 
(интегралы от неограниченных (разрывных) 

функций). •  



Несобственные интегралы II - ого рода 
(интегралы от неограниченных (разрывных) 

функций). •  



Признаки сходимости несобственных 
интегралов второго рода.

•  



Признаки сходимости несобственных 
интегралов второго рода.

•  



Пример.
Установить сходимость интеграла:                 .
Решение.

Интеграл расходится:



Пример.
•  



Пример.
•  



Геометрические приложения 
определенного интеграла.

•  



Пример.

•  



Геометрические приложения 
определенного интеграла.

•  



Площадь плоской фигуры

•  



Площадь плоской фигуры

•  



Пример
•  



Площадь плоской фигуры
•  



II. Вычисление дуги плоской кривой
•  



II. Вычисление дуги плоской кривой
•  



III. Вычисление объема тела



III. Вычисление объема тела
                                                                                                               

                             (1)

Пример. 



Пример
•  



Пример.

•  



Пример.

•  



Пример.
•  


